1 Définition de suites
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U =2uo+3=17, uy = 2u;+3 = 17, uz = 37, c’est une suite définie par récurrence,

donc pour calculer ug, je dois connaitre Uy et us.

Us=2uz+3="T7, us=2uy+ 3 =157 et enfin ug = 2us + 3 = 317.

u; = 2 (1 n’est pas un nombre premier), up = 3, uz =5 et Mg =13

U1 =2, Uup=2+4=6, u3=2+4+6=12 et U =2+44+6+8+ 10+ 12 = 49.
U =1wuy =2 u3=2et us = 4.

t
Pour augmenter un nombre de t%., je le multiplie par < 1+ 1_06>

w =1000x1,025=1025, up = x 1,025 = 1 000 x (1,025) ~ 1 050,63
ug = 1000 x (1,025)" ~ 1 076,89 et ug = 1 000 x (1,025)° & 1 150,69,

ur =1, up =4, u3=1et ug = 2. Can TI'_"_._?AQASfSQ

Sens de variation d’une suite

. Pour tout n € N, on a: unt1 =3(n+1)—5=23n—2 donc:

Unt1 = Un = (3n—2) — (3n — 5) = 3 > 0 et la suite (u,) est croissante.

Pour tout n € N, u,; —u, = —(n+1)2+5(n—|— 1)—-2— (—n2+5n—2) = —2n+4.

Or —2n+-4 est positifssin < 2 et négatif ssin > 2, donc la suite (up) est décroissante

a partir du rang 2.

Exemple d’utilisation des trois méthodes2 sur la mléme s(uite.2)2 ( e
n+ n + N 2)° = (1= I)n+

oPourt.(;utneN, un+1—un=n+3—n+2= (n—i—2)(n+3)

. 2>0et 3> 0dencw, ., — t la suit ot
Gy e e OnC Uty = Un > 0 et la suite (uy) est

croissante.
e Tous les termes de la suite sont strictement positifs.
Uyt _n+2 n+2 n’idn+4

Pour tout n € N, = X — , OF N2 +4n+4 > n%+4dn 3,
- S n+3 n+1 n2+4+4n+3 7 e
donc 2 > 1 et la suite (un) est croissante.
‘n
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Ona:u, = fln), avec f: zies 3
: Ilz+2)—1(z+1 1
est dérivable sur R et f/(z) = = > 0, donc f est
croissante sur R* et la suite (u,) est croissante.
. Tous les termes de la suite sont strictement positifs.
U 3n+1 :
Rour tout n e N, 2L — X 27 =3 > 1, donc la suite (u,) est croissante.
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If gau/l' Navor que :
a
(W):j—u\f-;
v

5.0na:u, = f(n), avec f : x — Vx2+3, f est dérivable sur R™ et f'(z) =
_21:__*_3 > 0, donc f est croissante sur R" et (u,) est croissante
B
% | 6. o Je ne peux pas appliquer la méthode du quotient car tous les termes de la suite
ne sont pas strictement positifs.

e Je ne peux pas appliquer la méthode utilisant une fonction car je ne sais pas

1 T
étudier les variations de z — <—§> :

e Pour tout n € N,on a:

ot (T (- ()< () -2

3
Or l'expression 0 est positive lorsque n est impair et elle est négative

lorsque n est pair, donc la suite (u,) n’est ni croissante ni décroissante.

7. Pour tout n € N, up.; — u, = 3 et la suite (u,) est croissante.

8. Tous les termes de la suite sont strictement positifs. (pour le prouver rigoureusement,
il faudrait une méthode de démonstration qui est au programme de terminale, mais
nous ’admettons ici)

U 1 : SR
Pour tout n € N, a 5 < 1, donc la suite (u,) est décroissante.
Un

9. Je pose u, = f(n), avec f définie sur [0; +oof, par : f(z) = Vo + 1 — V/z.
¥ 1 Vz-vz+l

23 2Bz +1
Orz+12>2>0donc vVz+1 2z > 0et f'(x) < 0. La fonction f est donc
décroissante sur |0; +o00o[ et (uy,) est décroissante.
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f est dérivable sur ]0; +ool, et f'(z) =




