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Devoir n°17
Type

Devoir surveillé

Thème: Exponentielle, nombres complexes et logaritme.

Exercice 1 

Soit f la fonction numérique définie sur ℝ par : fx=2x1−xex−1  

On note (C) la courbe représentative de f dans le plan muni d’un repère orthonormal . 

1°) Étudier la limite de f en −∞ puis en +∞ (on  écrira : xex−1= 1
e

xex  ) 

2°) a) Calculer la dérivée f' et la dérivée seconde f′′ de f. 

b) Déterminer les variations de f' en précisant la limite de f' en −∞. 

c) Calculer f′(1) et en déduire le signe de f′(x) pour tout réel x. 

d) Dresser le tableau de variations de f.

3°) a) En utilisant l'étude précédente, déterminer le nombre de solutions de l'équation :

2x+1−xex−1=0

b) Déterminer une valeur approchée à 10−3 près des deux solutions.

Exercice 2

On considère les deux nombres complexes suivants:

z1=e
i 
3   et  z2=e

−i 
4

1°) Écrire z1  et z2  sous forme algébrique.
2°) Déterminer les écritures sous forme algébrique, exponentielle et trigonométrique de

z1z2 .

3°) En déduire la valeur exacte de cos  

12   et sin 

12  .

Exercice 3

Soit f la fonction définie sur ]0 ;+∞[  par :  f(x)=x.ln(x)-3x
1°) Déterminer les limites de f aux bornes de son ensemble de définition 

(On admet que : lim
x→0+

x.ln(x )=0 )

2°) Calculer f'(x).
3°) Dresser le tableau des variations de f.














