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Devoir n°1
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Devoir Maison
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Thème: Suites

On considère la suite de nombres réels (un)  définie sur ℕ par :

u0=−1 , u1=
1
2

 et, pour tout entier naturel n, un+2=un+1−
1
4

un .

1°) Calculer u2  et en déduire que la suite (un)  n'est ni arithmétique ni géométrique.
2°) On définit la suite (vn)  en posant, pour tout entier naturel n :

vn=un+1−
1
2

un .

a) Calculer v0 .
b) Exprimer vn+1  en fonction de vn .

c) En déduire que la suite (vn)  est géométrique de raison 
1
2

.

d) Exprimer vn  en fonction de n.
3°) On définit la suite (wn)  en posant, pour tout entier naturel n :

wn=
un

vn

.

a) Calculer w0 .

b) En utilisant l'égalité un+1=vn+
1
2

un , exprimer wn+1  en fonction de un  et de vn .

c) En déduire que pour tout n de ℕ, wn+1=wn+2 .
d) Exprimer wn  en fonction de n.

4°) Montrer que pour tout entier naturel n :

un=
2n−1

2n .

5°) Pour tout entier naturel n, on pose  Sn=∑
k=0

k=n

uk=u0+u1+…+un .

a) Ecrire un algorithme en langage naturel qui permet de calculer Sn .
(En entrée on donne n, en sortie on veut Sn )

b) Programmer cet algorithme pour compléter, à 10−3 près, le tableau suivant :
n 0 1 2 10 11 12 13 14

Sn -1

c) Conjecturer un résultat sur le comportement de la suite Sn  quand n tend vers
+∞ .








